Maths avec Chadi = 3 APIC Ordre et opérations

3 APIC = Semestre 1 = Activités numériques

Ordre et opérations

Comparer deux nombres réels et utiliser les propriétés de |'ordre avec I'addition, la
multiplication, I'inverse, le carré et la racine carrée.

01 Comparaison de deux nombres réels

Définition

Soit a et b deux nombres réels, a < b signifie que : a — b < 0.
Exemple : Comparons les nombres : 3v/2 —5 et v/2 — 7.
Ona:

(vV2-7) = (3v2-5) =v2-7-3v2+5
= —2-2V2
Or : —2 —24/2 est un nombre négatif,
alors : (\6—7) — (3\6—5) <0

Donc: vV2 -7 < 3y2-5.

Remarque 1

Pour comparer deux nombres réels, on peut déterminer le signe de leur différence.

02 Ordre et addition

Propriété 1

Soit a, b et ¢ des nombres réels, a < b signifie que : a+c <b+c.

Exemples :

1) Six <8, alors x +2 < 8+ 2, soit x +2 < 10.
2) Six+9<2 alorsx+9-9<2-9, soit x < —7.

03 Ordre et multiplication

Soit a, b et ¢ des nombres réels.
1) Si(a <betk>D0), alors ka < kb.
2) Si(a<betk<0), alors ka > kb.

3) a, b, x, y sont des nombres réels positifs.
Sia<xetbh<y,alors: ab < xy.

Exemples :
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1) Six < =3, alors 4 x x <4 x (—=3), soit 4x < —12.

2) Si —Zx > 12 alors S X —Zx < S X 12 soit x < 72
6 5' 7 6 7 5' 35
Remarque 2

a < b signifie que : —b < —a.

04 Ordre et inverse

Propriété 3

Soit a, b et ¢ des nombres réels strictement positifs.

a < b signifie que :
1 2
Exemple : Si p < 3 alors x > g

05 Ordre et carré

Propriété 4
Soit a, b et ¢ des nombres réels positifs.

a < b signifie que 2> < b

a < b signifie que v/a < Vb.

Exemple : Comparons les nombres positifs 5v/2 et 44/3.
Ona: (5v/2)2 =50 et (41/3)%> = 48.

Donc : (4v/3)% < (5v/2)2.

Dot : 4v/3 < 5V2.

06 Racine carrée du carré d’un réel

Propriété 5

Soit x un nombre réel.
1) Si x >0 alors V22 = x.
2) Six <0, alors Va2 = —x.
Exemple : /(v/3—2)2=—(v/3—-2) = —/3+2car V3 <2.

07 A retenir
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A retenir

a < béquivaut aa—b <0.

= On peut ajouter le méme nombre aux deux membres d'une inégalité.

= On peut multiplier les deux membres par un méme nombre :
— positif : I'ordre est conservé ;
— négatif : I'ordre est changé.

Pour a et b strictement positifs : a <

Pour a et b positifs : a < b <= a? < b?.
Pour tout réel x : si x > 0 alors vx2 = x, et si x < 0 alors Vx2 = —x.
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